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Yöntem-Teknikler
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Amaç: Olasılık ve olasılıkla ilgili bilgileri kavrayabilme.

Davranışlar:
1) Yapılan bir deneyde elde edilecek çıkanları söyleme.

2) Bir deneyin örnek uzayının tanımını söyleme.

3) Bir olayı tanımlama.

4) Bir olayın olasılığını tanımlama.

5) Bir olasılığın hangi sayılar arasında değerler aldığını söyleme.

6) İmkansız ve kesin olayları tanımlayarak, olasılıklarını bulup yazma.

7) Bir olayın olma olasılığı ile olmama olasılığı arasındaki ilişkiyi söyleme.

8) A ( B = ( iken “A veya B” olayının olasılığını bulup yazma.

9) A ( B ( ( iken “A veya B” olayının olasılığını bulup yazma.

10) A ve B olayları bağımsız olay olacak şekilde verilir.

GİRİŞ:

Dikkat Çekme: “Bugün yağmur yağabilir. Bu yıl A takımı şampiyon olabilir” cümlelerinden ne anladıklarının sınıfa sorulması ve tartışma ortamı açılması.

Güdüleme: “Bu derste olasılık konusunu işleyeceğiz ve bu bağlamda herhangi bir A olayının meydana gelmesi olasılığını öğreneceğiz” demesi.
Dikkat Çekme: “Bu dersin sonunda olasılığın ne olduğunun ve nerelerde kullanıldığını öğrenmiş olacaksınız” demesi.
Derse Geçiş: Öğretmenin, öğrencinin birine. “Bu yıl senin sınıf birincisi olma olasılığın var mı?” diye sorması ile derse başlaması.

GELİŞTİRME:


Kesin olarak emin olmadığımız durumlar ve benzeri türden olaylar; matematiğin olasılık hesapları dalında incelenir.


Bir deneyde çıkan sonuçların her birine olay denir. Bütün çıkanların kümesine de örnek uzay veya evrensel küme adı verilir.


Örnek:


Bir madeni para atıldığında yazı y; tura t olsun.


Yazı gelmesi olayı ve kümesi A ise A = {y} olur.


Tura gelmesi olayı ve kümesi B ise B = {t} olur.


Evrensel küme E ise E = {y, t} olur.


s(A) = 1 
s(B) = 1 
s(E) = 2’dir.


O(A); A olayının gerçekleşme olasılığı


O(B);  B olayının gerçekleşme olasılığı
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Bu deneyde; paranın yazı ve tura gelme şansları eşittir.

 
O(A) = O(B) = 
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Bir E örnek uzayının elemanları olan olayların her birinin olasılıkları eşit ise; bu E örnek uzayına eş olumlu örnek uzay denir.
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Bir olay hiç gerçekleşmiyorsa; buna imkansız olay denir. İmkansız olayın olasılığı 0 (Sıfır)Dır.


Bir olay her zaman olabiliyorsa; buna kesin olay denir. Kesin olayın olasılığı 1 (bir)’dir.

Herhangi bir A olayının olasılığı; 0 veya 1 yada bunlar arasında bir rasyonel sayıdır.


0 ( O(A) ( 1


Aynı anda meydana gelmeyen olaylara ayrık olay denir.


Örnek: Bir torbaya; aynı büyüklükte, 1’den 5’e kadar numaralanmış 5 tane bilye konuluyor.


Torbadan rastgele bir bilye çekildiğinde:


Tek numaralı bilye gelme olasılığı, O(T) = 
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T = {1,3,5} s(T) = 3  s€ 5  s(Ç) = 2


Tek numaralı bilye gelmeme olasılığı, O(T() = 
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 olur.


Buna göre O(T) + O(T() = 1


Bir olayın olması olasılığı ile olmaması olasılığı toplamı daima 1’e eşittir.

Ayrık İki Olayın Birleşiminin (A veya B Olayının) Olasılığı


Örnek: Bir torbaya; aynı büyüklükte, 2 pembe, 3 yeşil, 5 beyaz pingpong topu konuluyor. Torbadan rastgele bir top çekildiğinde 


a) Pembe olması
b) Yeşil olması


c) Pembe veya Yeşil olması olasılıklarını bulalım.

Çözüm:

Evrensel Küme, E = {P1, P2, Y1, Y2, Y3, B1, B2, B3, B4, B5} s(E) = 10


Pembe top olması olayı A ise A = {P1, P2} ve s(A) = 2


Yeşil top olması olayı B ise B = {Y1, Y2, Y3} ve s(B) = 3


a) 
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b) 
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c) A ( B = {P1, P2, Y1, Y2, Y3} ve s(A(B} = 5


O(A(B) = 
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 ise  bunları karşılaştıralım.
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 olduğundan,


O(A(B) = O(A) + O(B) eşitliği elde edilir.

· Ayrık olayların birleşimlerinin olasılığı, bu olayların ayrı ayrı olasılıkların toplamına eşittir.

A ( B ( ( 
O(A(B) = O(A) + O(B)

Ayrık Olmayan İki Olayın Birleşimin (A veya B) Olasılığı


Örnek: Bir torbaya 1’den 9’a kadar numaralanmış aynı büyüklükte ve özellikle 9 top konuluyor. Torbadan rastgele 1 top çekiliyor. 4’ten büyük veya tek numaralı bir top çıkması olasılığını bulalım.

E : {1,2,3,4,5,6,7,8,9}
 s(E) = 9

Tek numaralı topun çıkması olayı A;


A = {1,3,5,7,9} ve s(A) = 5


4’ten büyük numaralı topun çıkması olayı B;


B = {5,6,7,8,9} ve s(B) = 5


A(B = {1,3,5,6,7,8,9}
s(A(B) = 7


A(B = {5,7,9}
s(A(B) = 3
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Topun 4’ten büyük veya tek numaralı olması olasılığı; 
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O(A(B) = O(A) + O(B) – O(A(B) 
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 olduğu görülür. Buna göre,

A(B ( ( ise O(A(B) = O(A) + O(B) – O(A(B)’dir.

· Ayrık olmayan iki olayın birleşimlerinin olasılığı, bu olayların ayrı ayrı olasılıkları toplamından; kesişimlerin olasılığının farkına eşittir.

Bağımsız Olayların Birlikte Olma Olasılığı (A ve B’nin Olasılığı)


Örnek: Madeni parayla, zarın birlikte havaya atılmasında; paranın üst yüzünde yazı, zarın üst yüzünde 6 gelme olayının olasılığını hesaplayalım.


Paranın yazı gelmesi olayı A, zarın 6 gelmesi olayı B olsun. Paranın yazı gelmesi olayı, zarın 6 gelmesi olayını etkilemez.

· İki veya daha fazla olayın gerçekleşmeleri birbirine bağlı değilse; böyle olaylara, bağımsız olaylar denir.

Para atıldığında örnek uzay, E1 = {y, t}

Zar atıldığında örnek uzay, E2 = {1,2,3,4,5,6} olur.

İkisinin birlikte atılmasında örnek uzay E ise

E = {(y,1), (y,2), (y,3), (y,4), (y,5), (y,6), (t,1), (t,2), (t,3), (t,4), (t,5), (t,6)}

Paranın yazı ve zarın 6 gelmesi olayı C olsun. C = {(y,6)}
Paranın yazı gelmesi olasılığı; 
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Zarın 6 gelmesi olasılığı; 
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C olayının olasılığı ise

O(C) = O(A ve B) = O(A(B) = 
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Bulduğumuz sonuçları karşılaştıralım:
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O(A ve B) = O(A) x O(B)

O(A(B) = O(A) x O(B) eşitliği bulunur.

· Bağımsız olayların birlikte olma olasılığı; bu olayların ayrı ayrı olasılıklarının çarpımına eşittir. A ve B olayları bağımsız ise, 

O(A ve B) = O(A(B) = O(A) x O(B)’dir.

SONUÇ: Öğretmenin öğrencilere; “Bu derste olasılık konusunu, ayrık, ayrık olmayan olayların ve bağımsız olayın ne olduğunun öğrenildiğini ve bunların olasılıklarının nasıl hesaplandığının öğrenildiğini” söylemesi.

DEĞERLENDİRME: Öğretmen öğrencilerin konuyu kavrayıp, kavramadıklarını sınamak için çeşitli sorular yöneltir.


Soru 1) İki madeni para birlikte atılıyor.

a) İkisininde tura gelme olasılığı nedir?

b) Birinin yazı, diğerinin tura gelme olasılığı nedir?

Soru 2) Bir kutuda, aynı büyüklükte 6 beyaz, 9 sarı tebeşir var. Kutudan rastgele çekilen tebeşirin;

a) Beyaz olma olasılığı nedir?

b) Sarı olma olasılığı nedir?

Soru 3) Aynı büyüklükte 1’den 10’a kadar numaralanmış 10 top bir torbaya konuluyor. Torbadan rastgele çekilen topun;

a) Çift numaralı çıkma olasılığı nedir?

b) Asal sayı ile numaralı çıkma olasılığı nedir?

c) Tek ve 4’ten büyük numaralı olma olasılığı nedir?

ALIŞTIRMA/ÖDEV: Öğretmenin ders kitabındaki konu alıştırmalarını ev ödevi olarak vermesi.

M. Mutaz CERRAH




M. Emin COŞKUN

    Staj Öğretmeni
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